A Identidade N 


n-1 
n= 2, [1-(B- Diper 
=0 


Dedução: 
Considere A, = an+b;, e B um número racional qualquer diferente de zero, façamos: 


A, = BA, - kn kn = BA, E A, 
k,=BA,-A, > k,=B(an+b)-(ant+b+a) 
k, = (B-I)(an+b)-a 


Seguindo com a expressão de A, : 
An E BA, E kn 
An = BA,» E kno 
Ano = BA, E kn. 


Pa Es BA, mi E Kai 


Substituindo uma fórmula na outra, observe que: 
An = B2Aço - Bkn.2 E Ki 
Ca e = B'A,3 E Bºkn3 E Bkyo o kn-1 


a E BRA al q Bºkm-1 - Bra o Bm2k E Bk,.> E kn 
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Fazendo m=n-l: 
n-1 
A, =BrAo- Br, 
i=0 
Substituindo as expressões de A,, Ao, e k; na anterior. 
Aç=b, A,=an+b, k =(B-I(ai+b)-a 


n-1 
an+b=B'b- D,BrlB-Dai+b)-a] 
i=0 
Reorganizando os termos. 


p-1 n-1 n-1 
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pl n-] 
an+b=alD [1-(B-DjBril+b|Br-D(B- Br 


o =0 
logo, 
n-1 ei 
n= Du -(B-Di]B"li e 1= Bº-D(B- DB 
a =0 


A segunda equação das anteriores é uma identidade bem conhecida. é simplesmente: 


n-1 
Bº-1= >aB - DB! obtida mudando o índice do somatório. 
i=0 
n-1 
n= o [1-(B- DijBr- 1 , é a identidade que queríamos apresentar, ela funciona qualquer que 
i=0 
seja o número racional não nulo adotado para B, para todo número natural, está propriedade 
decorrem das suposições feitas na sua dedução. existe uma outra maneira direta de demonstrar 
está identidade, fica para os aventureiros descobrir como. 
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